
 

Åèíéêü Ìå�óüâéï �ïëõ�å÷íåßïÓ÷ïëÞ Çëåê�ñïëüãùí Ìç÷áíéêþí êáé Ìç÷áíéêþí Õðïëïãéó�þíÄéáêñé�Ýò ÌÝèïäïé ãéá �çí Åðéó�Þìç �ùí Õðïëïãéó�þíÄéäÜóêïí�åò: Êáè. Ö. ÁöñÜ�ç, Ëåê�. Ä. Öù�Üêçò3ç �ñáð�Þ Åñãáóßá, Çì/íéá �áñÜäïóçò: 10/6/2010ÈÝìá 1 (Óõíäõáó�éêÞ, 1.2 ìïíÜäåò). (á) ¸÷ïõìå 4 ßäéá âéâëßá ìå ðÜ÷ïò 10 åêá�ïó�Ü êáé 20 äéáöï-ñå�éêÜ ìå�áîý �ïõò âéâëßá ìå ðÜ÷ïò 5 åêá�ïó�Ü �ï êáèÝíá. Íá õðïëïãßóå�å �ï ðëÞèïò �ùí �ñüðùí íáãåìßóåé Ýíá ñÜöé ðïõ Ý÷åé ìÞêïò 1 ìÝ�ñï, áí Ý÷åé óçìáóßá ç óåéñÜ �ïðïèÝ�çóçò �ùí âéâëßùí ó�ï ñÜöé.(â) ¸÷ïõìå ó�ç äéÜèåóÞ ìáò 10 ßäéá âéâëßá ìå ðÜ÷ïò 10 åêá�ïó�Ü êáé 20 äéáöïñå�éêÜ ìå�áîý �ïõòâéâëßá ìå ðÜ÷ïò 5 åêá�ïó�Ü �ï êáèÝíá. Íá õðïëïãßóå�å �ï ðëÞèïò �ùí �ñüðùí íá �ïðïèå�çèïýí üëá�á âéâëßá óå 3 äéáêåêñéìÝíá ñÜöéá ìÞêïõò 2 ìÝ�ñùí �ï êáèÝíá, áí Ý÷åé óçìáóßá ç óåéñÜ �ïðïèÝ�çóçò�ùí âéâëßùí óå êÜèå ñÜöé.ÈÝìá 2 (Óõíäõáó�éêÞ, 1.4 ìïíÜäåò). (á) Íá õðïëïãßóå�å �ï ðëÞèïò �ùí �ñüðùí íá êáèÞóïõí 20 (äéá-êåêñéìÝíïé) öïé�ç�Ýò óå ìéá óåéñÜ 90 èñáíßùí, þó�å íá õðÜñ÷ïõí �ïõëÜ÷éó�ïí äýï êåíÜ èñáíßá áíÜìåóáóå êÜèå äýï öïé�ç�Ýò.(â) Íá õðïëïãßóå�å �ï ðëÞèïò �ùí �ñüðùí íá ìïéñÜóïõìå 30 ßäéá êïõðüíéá óß�éóçò óå 5 öïé�ç�Ýò, þó�åêÜèå öïé�ç�Þò íá ðÜñåé �ïõëÜ÷éó�ïí 3 êáé �ï ðïëý 10 êïõðüíéá.(ã) Íá õðïëïãßóå�å �ï ðëÞèïò �ùí �ñüðùí íá êá�áíåßìïõìå 40 öïé�ç�Ýò óå 4 äéáöïñå�éêÜ åó�éá�üñéáþó�å êáíÝíá åó�éá�üñéï íá ìçí ìåßíåé Üäåéï, áí ç êá�áíïìÞ êáèïñßæåé êáé �ç óåéñÜ ìå �çí ïðïßá ïéöïé�ç�Ýò ãåõìá�ßæïõí.ÈÝìá 3 (Óõíäõáó�éêÞ, 0.8 ìïíÜäåò). Óå Ýíá í�ïõëÜðé õðÜñ÷ïõí 10 æåõãÜñéá ðáðïõ�óéþí (êÜèå æåõãÜñéáðï�åëåß�áé áðü Ýíá äåîß êáé áðü Ýíá áñéó�åñü ðáðïý�óé, êáé êÜèå æåõãÜñé åßíáé äéáöïñå�éêü áðüïðïéïäÞðï�å Üëëï). Áí åðéëÝîïõìå �õ÷áßá 8 ðáðïý�óéá, ðïéá ç ðéèáíü�ç�á íá ìçí åðéëÝîïõìå êáíÝíáæåõãÜñé ðáðïõ�óéþí êáé ðïéá ç ðéèáíü�ç�á íá åðéëÝîïõìå Ýíá áêñéâþò æåõãÜñé ðáðïõ�óéþí;ÈÝìá 4 (Óõíäõáó�éêÞ, 0.8 ìïíÜäåò). ¸÷ïõìå n èÝóåéò ó�éò ïðïßåò èá êáèÞóïõí k+m êáëåóìÝíïé, k(äéáêåêñéìÝíïé) Üíäñåò êáé m (äéáêåêñéìÝíåò) ãõíáßêåò, n � maxfk +m; 2kg. Ìå ðüóïõò äéáöïñå-�éêïýò �ñüðïõò ìðïñïýí íá êáèÞóïõí ïé êáëåóìÝíïé áí äåí ìðïñïýí íá êÜèïí�áé Üíäñåò óå äéðëáíÝòèÝóåéò (äçë. áíÜìåóá óå äýï Üíäñåò ðñÝðåé íá ìåóïëáâåß �ïõëÜ÷éó�ïí ìßá èÝóç ðïõ åß�å åßíáé êåíÞåß�å êá�áëáìâÜíå�áé áðü ãõíáßêá) áí:1. ïé êáëåóìÝíïé êÜèïí�áé óå ìßá óåéñÜ;2. ïé êáëåóìÝíïé êÜèïí�áé óå Ýíá êõêëéêü �ñáðÝæé; Íá èåùñÞóå�å ùò äéáöïñå�éêÜ �á åíäå÷üìåíá ïÁ íá êÜèå�áé äåîéÜ �ïõ Â êáé ï Á íá êÜèå�áé áñéó�åñÜ �ïõ Â.ÈÝìá 5 (0.9 ìïíÜäåò). Íá õðïëïãßóå�å ìå ðüóïõò �ñüðïõò ìðïñïýìå íá ìïéñÜóïõìå n (äéáêåêñéìÝ-íïõò) öïé�ç�Ýò óå 6 (äéáêåêñéìÝíá) áìöéèÝá�ñá þó�å êáíÝíá áìöéèÝá�ñï íá ìçí ìåßíåé êåíü, �ï ðñþ�ïêáé �ï �ñß�ï áìöéèÝá�ñï íá Ý÷ïõí ðåñé��ü áñéèìü öïé�ç�þí, êáé �ï äåý�åñï êáé �ï �Ý�áñ�ï áìöéèÝá�ñïíá Ý÷ïõí Üñ�éï áñéèìü öïé�ç�þí.ÈÝìá 6 (�åííÞ�ñéåò Óõíáñ�Þóåéò, 1.2 ìïíÜäåò). ¸÷ïõìå n ßäéåò ðñÜóéíåò ìðÜëåò êáé k áñéèìçìÝíåò(äéáêåêñéìÝíåò) êüêêéíåò ìðÜëåò ðïõ äéáíÝìïí�áé óå m äéáêåêñéìÝíåò õðïäï÷Ýò. Èåùñïýìå ü�é m �



minfk; ng, êáé ü�é äåí ðáßæåé ñüëï ç óåéñÜ ìå �çí ïðïßá �ïðïèå�ïýí�áé ïé ìðÜëåò ó�éò õðïäï÷Ýò. Íáäéá�õðþóå�å �ç ãåííÞ�ñéá óõíÜñ�çóç êáé íá ðñïóäéïñßóå�å �ïí üñï �ïõ ïðïßïõ ï óõí�åëåó�Þò äßíåé �ïíáñéèìü �ùí äéáöïñå�éêþí �ñüðùí ãéá:1. �çí äéáíïìÞ �ùí ðñÜóéíùí êáé �ùí êüêêéíùí ìðáëþí ó�éò õðïäï÷Ýò þó�å êáìßá õðïäï÷Þ íá ìçíìåßíåé êåíÞ êáé êÜèå õðïäï÷Þ íá Ý÷åé ßäéï áñéèìü áðü ðñÜóéíåò êáé êüêêéíåò ìðÜëåò (ìüíï ãéááõ�Þ �çí ðåñßð�ùóç, èåùñïýìå ü�é k = n).2. �çí äéáíïìÞ �ùí ðñÜóéíùí êáé �ùí êüêêéíùí ìðáëþí ó�éò õðïäï÷Ýò þó�å êÜèå õðïäï÷Þ íá Ý÷åé�ïõëÜ÷éó�ïí ìßá ðñÜóéíç êáé �ïõëÜ÷éó�ïí ìßá êüêêéíç ìðÜëá.ÈÝìá 7 (�åííÞ�ñéåò Óõíáñ�Þóåéò, 1.2 ìïíÜäåò). (á) Íá äéá�õðþóå�å �ç ãåííÞ�ñéá óõíÜñ�çóç êáéíá ðñïóäéïñßóå�å �ïí üñï �ïõ ïðïßïõ ï óõí�åëåó�Þò äßíåé �ïí áñéèìü �ùí äéáöïñå�éêþí �ñüðùí íá�ïðïèå�çèïýí 200 äéáöïñå�éêÜ âéâëßá óå 4 äéáêåêñéìÝíá ñÜöéá, ü�áí:1. êÜèå ñÜöé ðñÝðåé íá Ý÷åé �ïõëÜ÷éó�ïí 10 êáé �ï ðïëý 100 âéâëßá, êáé äåí Ý÷åé óçìáóßá ç óåéñÜ ìå�çí ïðïßá �ïðïèå�ïýí�áé �á âéâëßá óå êÜèå ñÜöé.2. êÜèå ñÜöé ðñÝðåé íá Ý÷åé ðåñéóóü�åñá âéâëßá áðü �ï åðüìåíü �ïõ, �ï ðñþ�ï ñÜöé äåí ðñÝðåé íáìåßíåé êåíü, êáé Ý÷åé óçìáóßá ç óåéñÜ ìå �çí ïðïßá �ïðïèå�ïýí�áé �á âéâëßá ó�á ñÜöéá.ÈÝìá 8 (ÁíáäñïìéêÝò Ó÷Ýóåéò, 1 ìïíÜäá). Íá õðïëïãßóå�å �ç ãåííÞ�ñéá óõíÜñ�çóç �çò áêïëïõèßáò�çò ïðïßáò ï n-ïó�üò üñïò äßíåé �ïí áñéèìü �ùí äõáäéêþí óõìâïëïóåéñþí ìÞêïõò n ðïõ äåí ðåñéÝ÷ïõí�çí õðïóõìâïëïóåéñÜ 111. Õðüäåéîç : Íá äéá�õðþóå�å �çí áí�ßó�ïé÷ç áíáäñïìéêÞ ó÷Ýóç, êáé íá �çíåðéëýóå�å ìå �çí ìÝèïäï �ùí �åííç�ñéþí Óõíáñ�Þóåùí.ÈÝìá 9 (Áñ÷Þ �åñéó�åñþíá, 1.5 ìïíÜäåò). (á) Íá äåßîå�å ü�é áíÜìåóá óå n+2 áõèáßñå�á åðéëåãìÝíïõòáêåñáßïõò, åß�å õðÜñ÷ïõí äýï ðïõ ç äéáöïñÜ �ïõò äéáéñåß�áé áðü �ï 2n åß�å õðÜñ÷ïõí äýï ðïõ �ïÜèñïéóìÜ �ïõò äéáéñåß�áé áðü �ï 2n.(â) ¸ó�ù n áõèáßñå�á åðéëåãìÝíïé áêÝñáéïé a1; a2; : : : ; an . Íá äåßîå�å ü�é õðÜñ÷ïõí öõóéêïß `; k,1 � ` � n, 0 � k � n� `, �Ý�ïéïé þó�å �ï Üèñïéóìá a` + a`+1 + � � �+ a`+k íá äéáéñåß�áé áðü �ï n.�áñÜäïóç. Ç åñãáóßá åßíáé á�ïìéêÞ. Ïé åñãáóßåò èá ðáñáäïèïýí ó�ï (�åëåõ�áßï) ìÜèçìá �çò �Ýìð�çò10/6. ÊáëÞ Åðé�õ÷ßá!


